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Soit le polynome P(x) = 2% — (a — b)z* + (a — 3b — 1)z + 2v/2
e 1. Determiner a et b tels que P(z) est divisible par x — 2 et z + \/5, cad 2 et —+/2 sont des racines

P(2)=0
n a
P(=V2)=0
(
8= (a=b) x4+ (a—3b—1)x2+2/2=0
éq.a
\—2\/_—(a—b)><2—|—(a—3b—1)(—\/§)+2\/§:()
(
o a+b—3—-v2=0
éq.a
(2= V2)a+(2+3v2)b+v2=0
b=3+V2—a
éq.a <
((=2=V2)a+(2+3vV2)(B+V2-a)+v2=0
o b=3++v2-a
éq.a
(—2-v2-2-3V2)a+6+2V2+9v2+6+V2=0
\ \O R4y
b=3+v2Z—a oF %
éq.a § 7
\(—4—4\/§)a+12+12\/§=0 X * *
) 8
bqa a= ZFIV2_ g s * %
44 44/2 ) v
e 2. Onposea=3 ;: b=+"2 Osaid *
Donc P(z) = 2° — (3 — v/2)2? + (2 — 3v2)z + 2V/2
2.1 Pour Determiner Q(x) tel que P(z) = (x — 2)Q(x),
On effectue la division euclidienne de P(x) par x — 2
22— (3-V2)22 4+ (2-3vV2)r +2v2 |2 —2
3 — 227 22— (1 —V2)z — V2

(=1 —v2)2? + (2 - 3V2)z
(=1 —v2)2? + (2 - 2V2)z

—V2x +2V2
—V2x 4+ 2V/2

Donc Q(z) = 22 — (1 — v/2)x — /2
2.2. Ona Q(—v2) = (—v2)2 — (1 = V2)(—V2) = V2 =0
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2.3. La division euclidienne de Q(z) par z + v/2:

22— (1—=V2)z—v2 |z++2
22+ 2z rz—1
N
_x_\/i
0

Alors Q(z) = (z — 1)(z +v2) et Px)=(z—2)(z — 1)(z +V2)
2.4. Résoudre P(z) < 0:

T —00 -2 1 2 +00
v =2 - - - 0 +
r—1 - - 0 + +
T +2 - 0 + + +
P(z) — 0 + 0 ~ 0 +
Donc I'ensemble des solutions de I'inéquation est : S =] — oo, —v/2[U]1; 2|

e 3. Soit x €]0,1[. Encadrer P(z) = 2° — (3 — v/2)2® + (2 — 3v2)z + 2V/2

Onal0<xr<1l donc O<z3<1 e O0<a2?<1 \D RAp

0<a®<1 (o) .7
< Z

Done ¢ —(3 —v2) < —(3-v2)2? <0 : ;
2 3v2 < (2-3v2)x <0 *,)) Mo}
\

Osaid X
Donc —1-2V2 <2®—(3-V2)r2+ (2 -3V2)x <1

Donc —1—2v242V2 < 2% — (3 = Vv2)2? + (2 — 3v2)r+2v2 < 14212

Donc ~1< P(x) < 1+2V2

alors —1+\/§<P(x)—\/§<1+\/§

Donc |P(z) — V2| <1+ V2. la valeur approchée: v/2, la précision: 1+ /2

MOSAID le 22,/10/2024

www.mosaid.xyz


https://mosaid.xyz/cc

