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 العددية  عموميات حول الدوال
 ( دالة عددية لمتغير حقيقي ومجموعة تعريفها : 1

 نشاط :

 بحيث :  Aقائم الزاوية في   ABCمثلثا  نعتبر 

8AB 3ACو = نقطة من القطعة   Mو = AB 

xنضع AM=   وy CM= 

 . xبدلالة   yحدد تعبير( 1

منتصف القطعة  Mإذا كانت النقطة   yقيمة ( احسب 2 AB . 

 ؟  Bطبقة مع من؟       ب(  Aطبقة مع من:  أ(  Mالنقطة  عندما تكون  yقيمة  ( ما هي3

 ؟ x( ماهي مجموعة القيم التي يمكن أن يأخذها العدد  4

 تعريف : 

 ، IRمجموعة ضمن   Dلتكن 

 . xللمتغير الحقيقي   دالة عدديةتسمى   IRمن   yبعنصر وحيد   Dمن   xتربط كل عنصر  fكل علاقة 

f  ونرمز له بالرمز  fبالدالة   xالعدد   صورةيسمى  yالعدد    ( )x. 

 . fDونرمز لها عادة بالرمز  fالدالة   مجموعة تعريفتسمى  Dالمجموعة 

  : لامث

)2fالمعرفة كما يلي :   fنعتبر الدالة العددية   ) 3x x x= )f(2)    ،fأحسب  ،  − و    −(1
1

f
2

 
 
 

 .  

   : ملاحظة

 . fDمجموعة تعريفها  fنعتبر دالة عددية  

 .fله صورة وحيدة بالدالة   fDمن   xكل عدد  

 .fله صورة على الأكثر بالدالة   IRمن   xكل عدد  

 : تمرين تطبيقي

 :  إذا أمكن f(9)و   f(0)  ،f(3)التالية ثم أحسب  في كل حالة من الحالات  fالعددية   الةجموعة تعريف الدحدد م

  
1

f ( )x
x

=      ،
12

f ( )
3

x
x

=
−

        ،f ( )x x=       وf ( ) 5x x= − 

 : دالة عدديةالتمثيل المبياني ل (2

 تعريف : 

)مجموعة تعريفها و  fDو   دالة عددية fلتكن  ), ;O i j . معلما في المستوى 

)مجموعة النقط   ; )M x y   من المستوى بحيثfx D  وf ( )y x=   تسمى التمثيل المبياني للدالةf   أو منحنى ،

)في المعلم   fالدالة   ), ;O i j  : ونرمز له عادة بالرمز ،( )fC   ،( )  f f( ;f ( )) /C M x x x D=  

 مثال :

 كما يلي : IRالمعرفة على   xالدالة العددية للمتغير الحقيقي   fلتكن 

f ( ) 2 3x x=  : fجدول بعض القيم وصورها بالدالة   ،  −

 

 

 

 ( تساوي دالتين :3

 تعريف : 

 تعريفيهما.  مجموعتيعلى التوالي  gDو  fDدالتين عدديتين  و gو  fلتكن 

fونكتب  g  تساوي fنقول إن  g=   : إذا وفقط إذا كانf gD D= و f ( ) ( )x g x=  لكلx   منfD 

3 2 1 0 x 
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 مثال : 

4الدالتين العدديتين المعرفتين كما يلي :   gو  fتكن ل 2f ( ) 1x x x= + و   −
4 2

1
( )

1
g x

x x
=

+ +
 

fبين أن :   g= . 

 التأويل المبياني :  –الدالة الفردية  -الدالة الزوجية  (4

 تعريف :  (أ

 مجموعة تعريفها . fDدالة عددية و   fلتكن 

)fلدينا  :     fDمن   xإذا وفقط إذا كان لكل   زوجية  fنقول إن الدالة   )
و

f ( ) f ( )

x D

x x

− 


− =
  

)f   لدينا  : fDمن   xإذا وفقط إذا كان لكل   فردية  fنقول إن الدالة   )
و

f ( ) f ( )

x D

x x

− 


− = −
 

 أمثلة : 

بين أن الدالة  ( 1
1

f : x
x

فردية وأن الدالة   
2

1
:

9
g x

x −
 زوجية . 

 :  أدرس زوجية كل دالة من الدوال المعرفة أسفله( 2

f ( )x x=       ،2( ) 3g x x= − +        ،   3( ) 2h x x=          و( ) 2 1k x x= + 

 ملاحظة : 

 دالة عددية غير زوجية فهذا لا يعني بالضرورة أنها فردية .  fإذا كانت   -

 دالة عددية غير فردية فهذا لا يعني بالضرورة أنها زوجية. fإذا كانت   -

 التأويل المبياني لزوجية دالة :  -ب

 خاصية : 

)دالة عددية و   fلتكن  )fC   منحناها في معلم متعامد( ), ;O I J. 

)إذا وفقط إذا كان  زوجية  fتكون الدالة   )fC متماثل بالنسبة لمحور الأراتيب . 

)إذا وفقط إذا كان  فردية  fتكون الدالة   )fC متماثل بالنسبة لأصل المعلم  . 

 أمثلة : 

 الممثلة أسفله :   f  ،g  ،hحدد مبيانيا زوجية الدوال  

 : تغيرات دالة عددية (5

 أ( منحى تغيرات دالة عددية :

 تعريف : 

 مجالا ضمن مجموعة تعريفها .  Iدالة عددية و  fلتكن

xبحيث   Iمن   yو  xلكل إذا وفقط إذا كان  Iعلى   تزايدية fتكون   - y  : لدينا   f ( ) f ( )x y 

xبحيث   Iمن   yو   xلكل  إذا وفقط إذا كان  Iعلى   قطعا تزايدية fتكون   - y     : لديناf ( ) f ( )x y 

xبحيث  Iمن    yو  xلكل   إذا وفقط إذا كان Iعلى   تناقصية fتكون   - y     : لديناf ( ) f ( )x y 

xبحيث   Iمن  yو  xلكل إذا وفقط إذا كان  Iعلى   قطعا تناقصية fتكون   - y     : لديناf ( ) f ( )x y 

f   لدينا : Iمن   yو  xلكل إذا وفقط إذا كان  Iعلى   ثابتة fتكون   - ( ) f ( )x y= 
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 مثال :

fالدالة العددية المعرفة كما يلي :   f( لتكن  1 ( )x x=   بين أن ،f   تزايدية قطعا علىIR+ . 

fالدالة العددية المعرفة كما يلي :   g( لتكن  2 ( ) 2 1x x= −  . IRتناقصية قطعا على   g، بين أن   +

 ب( الدالة الرتيبة : 

 تعريف : 

 .Iعلى المجال إما تزايدية وإما تناقصيةإذا كانت  Iعلى مجال   رتيبة fنقول إن 

 .Iعلى المجال قطعاوإما تناقصية   قطعاإما تزايدية إذا كانت  Iعلى مجال  رتيبة قطعا fنقول إن 

 ملاحظة : 

 .Iرتيبة أو رتيبة قطعا على  fبحيث تكون  fDضمن   Iيعني تحديد مجالات   fDدراسة رتابة أو تغيرات دالة على  

 تمرين تطبيقي :

2fالمعرفة كما يلي :   fبين أن الدالة   ( )x x=    تزايدية قطعا علىIR+  وتناقصية قطعا علىIR−. 

 ( معدل التغير : ج

 تعريف : 

xبحيث   Iمن  yو  xو fDمجالا ضمن   Iو  fDدالة عددية مجموعة تعريفها   fلتكن y . 

fالحقيقي   العدد  ( ) f ( )x y

x y

−

−
)ونرمز له بالرمز  yو  xبين  fالدالة   معدل تغيريسمى   ; )T x y . 

 أمثلة : 

xبحيث   fDمن  yو  xحيث  yو  xأحسب معدل التغير بين   y  : في الحالات التالية 

f ( ) 3 7x x= −      ،
3

f ( ) 5
2

x x= − fو         + ( )x x=  

 د( معدل التغير ورتابة دالة عددية : 

 خاصية : 

 . fDمجالا ضمن   Iو  fDدالة عددية مجموعة تعريفها   fلتكن

xبحيث   Iمن  yو   xإذا كان لكل   y : 

( ; ) 0T x y   فإنf على   تزايديةI. 

( ; ) 0T x y   فإنf  على   تزايدية قطعاI. 

( ; ) 0T x y   فإنf  على  تناقصيةI. 

( ; ) 0T x y   فإنf  على   تناقصية قطعاI. 

( ; ) 0T x y  .Iعلى  ثابتة  fفإن  =

 :  أمثلة

fالدالتين العدديتين المعرفتين كما يلي :  gو  fلتكن  ( ) 2 1x x= )2و   + ) 3g x x=  ، باستعمال معدل التغير : +

 .IRتزايدية قطعا على   fبين أن  -1 

 .−IRو تناقصية قطعا على   +IRتزايدية قطعا على   gبين أن  -2

 هـ( الرتابة والزوجية : 

 خاصية : 

 متماثلة بالنسبة لصفر،  fDدالة عددية مجموعة تعريفها   fلتكن

fمجالا ضمن   Iوليكن  IRD +  و'I  مماثلI  .بالنسبة لصفر 

 دالة زوجية فإن :  f* إذا كانت  

f قطعا( على  تزايدية(I f على   تناقصية )قطعا('I   

f قطعا( على   تناقصية(I f على   تزايدية )قطعا('I 

 فإن :  فرديةدالة  f* إذا كانت  

f قطعا( على   تزايدية(I f على    تزايدية )قطعا('I  

f قطعا( على   تناقصية(I f على   تناقصية )قطعا('I 
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 ملاحظة : 

xإذا كان   بالنسبة لصفر Iالمجال مماثل  I'المجال   I  يعني  'x I−  . 

 تطبيق : 

4المعرفة كما يلي :   f  نعتبر الدالة العددية 2f ( ) 2x x x= − . 

 دالة زوجية .  f  بين أن (1

على كل من المجالين  f  أدرس تغيرات الدالة (2 0;1  و 1;+  جدول تغيرات الدالة ضعثم  f  علىfD. 

 :  القيم الدنيا لدالة عددية  –القيم القصوى  (6

 تعريف : 

0xحيز تعريفها ، وليكن  fDمجالا ضمن   Iدالة عددية  و  fلتكن  I . 

0fنقول إن العدد  - ( )x  للدالة  القيمة القصوى هوf  علىI 0كان :   وفقط إذا إذاf ( ) f ( )x x   لكلx   منI . 

0fنقول إن العدد  - ( )x  للدالة  القيمة الدنيا هوf  علىI  : 0إذا وفقط إذا كانf ( ) f ( )x x   لكلx  منI . 

 تمرين تطبيقي :

بما يلي :   IRالدالة العددية المعرفة على   f( لتكن  1
2

2

1
f ( )

1

x
x

x x

+
=

+ +
  

(a  بين أنf (  . IRعلى    fهي القيمة القصوى لـ   −(1

(b  بين أنf  . fهي القيمة الدنيا لـ   (1)

 :   ملاحظة

دالة عددية تزايدية على مجال   fإذا كانت   - ;a b  وتناقصية على مجال ;b c   حيثa b c    فإنf ( )b  هي

على المجال   fالقيمة القصوى للدالة   ;a c. 

دالة عددية تناقصية على مجال   fإذا كانت   - ;a b  وتزايدية على مجال ;b c   حيثa b c    فإنf ( )b  هي

على المجال   fالقيمة الدنيا للدالة   ;a c. 

 :  حلول بعض المعادلات مبيانيا( 7

)fدالتين عدديتين منحنييهما على التوالي هما   gو  fلتكن  )C  و( )gC  و ،I  ، مجالا ضمن مجموعتي تعريفهما 

 عددا حقيقيا .  aو 

fحلول المعادلة   - ( ) ( )x g x=   على المجالI أفاصيل نقط تقاطع، هي  f( )C مع ( )gC  على المجالI. 

fحلول المعادلة   - ( )x a=   على المجالI أفاصيل نقط تقاطع، هي  f( )C ذو المعادلة المستقيم مع  y a=  على

 .Iالمجال  

 تمرين تطبيقي :

 الممثلتين أسفله : الدالتين  gو  fلتكن 

f( حدد مبيانيا :   1 (  . g(4)و  −(1

 . −6ثم  5هي  f( حدد مبيانيا الأعداد التي صورتها بالدالة  2

 . gو   fالدالتين  ( حدد مبيانيا مطاريف 3

 حل مبيانيا المعادلات التالية : ( 4

f ( ) ( )x g x=      ،f ( ) 5x )و         = ) 3g x = −  . 

fعدد حلول المعادلة :   m( ناقش حسب قيم  5 ( )x m= . 

 


