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 الشلجم والهذلول 
(I الشلجم  : 

التمثيل المبياني وتغيرات الدالة  ( 1
2x ax  حيث( 0)a  : 

 نشاط :

2f:   الدالتين العدديتين المعرفتين كما يلي gو  fلتكن  ( )x x=   21و
( )

2
g x x= − 

 زوجيتين .  gو   fتحقق أن الدالتين  ( 1

 . gو  fأعط جدول تغيرات كل من الدالتين ( 2

)fأنشئ في نفس المعلم المتعامد الممنظم  ( 3 )C  و( )gC  منحنيي الدالتينf   وg  . على التوالي 

 تعريف : 

)، و  اعددا حقيقيا غير منعدم aليكن  ; ; )O i j في المستوى .  اممنظم امتعامد امعلم 

2x  التمثيل المبياني للدالة  ax  رأسه   شلجمايسمىO . ومحوره هو محور الأراتيب 

  دالةلوتغيرات االتمثيل المبياني  (2
2x ax bx c+ )حيث  + 0)a  : 

 نشاط : 

2fكما يلي :   المعرفة  ة العدديةالدال fلتكن  ( ) 2 2x x x= + −  

2f( تحقق أن  1 ( ) ( 1) 3x x= +  . IRمن   xلكل  −

 ملأ الجدول التالي : ( أ2

2 1 0 1− 2− 3− 4− x 

       f ( )x 

)نعتبر النقطة  ( 3 1; 3) − )والمستقيم    − ) : 1x = − ، 

)والمستقيم    النقطة  أنشئ في نفس المعلم المتعامد الممنظم  )   والمنحنىf( )C . 

)fماذا تلاحظ عن ، ومطارفها  f( استنتج مبيانيا تغيرات الدالة  4 )C   2بالنسبة لمنحنى الدالةx x  ؟ 

 بصفة عامة :

2fالدالة العددية المعرفة كما يلي :  fلتكن  ( )x ax bx c= + 0aحيث    +  ، 

fيمكن كتابة  ( )x  الشكل القانونيعلى :  

2 2 4
f ( )

2 4

b b ac
x a x

a a

− 
= + − 

 
 . IRمن  xلكل  

f;شلجم رأسه   هو م ممعلم في  fالتمثيل المبياني للدالة  
2 2

b b

a a

 − −  
   

  
ومحوره المستقيم ذو المعادلة   

2

b
x

a

−
= 

0aموجه نحو الاعلى إذا كان     0وموجه نحو الأسفل إذا كانa  . 

 0a  0a  

)f  التمثيل المبياني )C 

  

 جدول التغيرات 

 

+ 
2

b

a

− − x 

  

 
 

f ( )x 

 

 

+ 
2

b

a

− − x 

  

 
 

f ( )x 
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0aإذا كان       فإنf
2

b

a

− 
 
 

وتأخذها عند العدد   fللدالة  قيمة دنيا   
2

b

a

−
. 

0aإذا كان       فإنf
2

b

a

− 
 
 

وتأخذها عند العدد   fللدالة   قصوىقيمة  
2

b

a

−
 . 

 تمرين تطبيقي :

2fالمعرفة كما يلي :   fنعتبر الدالة العددية   ( ) 2 3x x x= − + )fو + )C . منحناها في معلم م م 

f( أكتب  1 ( )x  . الشكل القانوني 

)f( استنتج طبيعة  2 )C . وعناصره المميزة 

)f( أنشئ  3 )C . 

 مبيانيا .  f( استنتج تغيرات ثم مطاريف الدالة  4
 

II−  : الهذلول 

  :وتغيرات الدالة التمثيل المبياني ( 1
a

x
x

)حيث     0)a  : 

 نشاط :

الدالتين العدديتين المعرفتين كما يلي :   gو  fلتكن 
2

f ( )x
x

و   =
1

( )g x
x

−
= 

 . gو   f  مجموعتي تعريف الدالتين gDو  fD( حدد  1

 فرديتين .  gو   f(  تحقق أن الدالتين  2

 .  gو  f( أعط جدول تغيرات كل من الدالتين 2

)f( أنشئ في نفس المعلم المتعامد الممنظم  3 )C  و( )gC  منحنيي الدالتينf   وg  . على التوالي 

 تعريف : 

)، و  اعددا حقيقيا غير منعدم aليكن  ; ; )O i j في المستوى .  اممنظم امتعامد امعلم 

التمثيل المبياني للدالة   
a

x
x

 . محوري المعلم ومقارباه هما  Oمركزه  هذلولا يسمى  

( التمثيل المبياني وتغيرات الدالة  2
ax b

x
cx d

+

+
0حيث    ; 0 ; ( , ) (0;0)ad bc c a b−   : 

 نشاط :

الدالة العددية المعرفة كما يلي :   fلتكن 
2 3

f ( )
1

x
x

x

− +
=

−
  

 . fحدد مجموعة تعريف الدالة ( 1

2fتحقق أن  ( 2 ( ) ( 1) 3x x= +   . IRمن   xلكل  −

 ( أملأ الجدول التالي : 3
 

4 3 2 
3

2
 

6

5
 

4

5
 

1
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 0 1− 2− 4− x 

          
 

 
f ( )x 

 

;1)( نعتبر النقطة  4 2) )  ينوالمستقيم − ) : 1x )و   = ) : 2D y = − ، 

)  ينوالمستقيم  أنشئ في نفس المعلم المتعامد الممنظم النقطة   )  و( )D   والمنحنىf( )C . 

  ، fاستنتج مبيانيا تغيرات الدالة   (5

)fماذا تلاحظ عن   - )C   بالنسبة لمنحنى الدالة
1

x
x

 ؟ 
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 بصفة عامة :

 المعرفة كما يلي :   fالدالة العددية  

f ( )
ax b

x
cx d

+
=

+
0حيث     ; 0 ; ( , ) (0;0)

a b
c a b

c d
   ،    . تسمى دالة متخاطة 

; مركزه هذلولمعلم م م عبارة عن  في  fالتمثيل المبياني للدالة  
d a

c c

− 
 
 

)ويقترب من المستقيمين    )D   و( ) 

)دون أن يقطعهما حيث    ) :
d

x
c

−
 )و    = ) :

a
D y

c
= . 

)fهذان المستقيمان يسميان مقاربا المنحنى    )C . 

 

 

0
a b

c d
 0

a b

c d
 

  التمثيل المبياني

f( )C 

  

 جدول التغيرات 

 

+ d

c

− − 
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f ( )x 
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c

− − 
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f ( )x 

 

 تمرين تطبيقي :

المعرفة كما يلي :   fنعتبر الدالة العددية  
1

f ( )
1

x
x

x

+
=

−
)fو  )C . منحناها في معلم م م 

 . fمجموعة تعريف الدالة   fDحدد  ( 1

)fطبيعة  حدد ( 2 )C . وعناصره المميزة 

)f( أنشئ  3 )C . 

 .fالدالة  مبيانيا تغيرات ( استنتج 4

 
 


