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 الدوال الأصلية

I−: دالة أصلية لدالة على مجال 
 :  تعريف (1

 . Iدالة معرفة على مجال   fلتكن 
 :    تإذا كان Iالمجال   على fللدالة    دالة أصلية Fنقول إن الدالة  

F  على  قابلة للاشتقاقI   و '( ) f ( )F x x= لكلx   منI 

 أمثلة : (2

3f  المعرفة بما يلي :  f  نعتبر الدالة العددية  ( ) 4x x= ،  الدالة  وF   : 4  المعرفة بما يليF( )x x= ، 

)'و    IRقابلة للاشتقاق على   F  لدينا - ) f ( )F x x= لكلx من  IR  ، إذنF   دالة أصلية للدالةf  علىIR . 

)4Gالمعرفة بـ :   Gالدالة  هل  - ) 1x x=  ؟ IRعلى  fدالة أصلية للدالة   أيضا هي +

 خاصيات :  (3
 : نشاط
 . Iعلى المجال   fالة  دالة أصلية للد  F،ولتكن  Iدالة معرفة على مجال   fلتكن 
)بـ   Iالدالة المعرفة على  Gلتكن  ) ( )G x F x c=   IRcحيث   +

)'ثم أحسب   Iقابلة للاشتقاق على المجال   Gأن  من  تحقق )G x  لكلx  من المجالI  ،ماذا تستنتج ؟ 

 :  1خاصية 

 . Iعلى المجال  fدالة أصلية للدالة   Fولتكن  ، Iدالة معرفة على مجال   fلتكن 
)بـ   Iمعرفة على  Gكل دالة  ) ( )G x F x c=  .Iعلى المجال  fهي أيضا دالة أصلية للدالة   IRcحيث  +

 :  2خاصية 

0xو Iعلى مجال دالة أصلية  تقبلدالة  fلتكن  I   0و IRy  . 

0تحقق :   Iعلى المجال   fللدالة   F  أصلية وحيدة  دالة توجد 0( )G x y= . 

 مثال :

2f  المعرفة بما يلي :  f  نعتبر الدالة العددية  ( )x x= ، 

 . IRعلى  fالأصلية للدالة   ( حدد الدوال1
(1)أي تحقق  )  1 والتي تنعدم عند  IRعلى  fللدالة   F( حدد الدالة الأصلية  2 0F = ) 

   : 3خاصية 

 عددا حقيقيا فإن :  k، وكان  Iعلى مجال  gو  fدالتين أصليتين على التوالي للدالتين   Gو Fإذا كانت  

Fالدالة     G+   هي دالة أصلية للدالةf g+  المجال  علىI . 

k.الدالة     F   هي دالة أصلية للدالة.fk  المجال  علىI . 

 مثال :

المجال صلية على الأ دالة  الحدد  0;+   للدالةf  المعرفة بـ    :
2 1

f ( ) sinx x x
x

= +  .  0والتي تنعدم عند  +

 :  4خاصية 

 . Iتقبل دالة أصلية على المجال   Iكل دالة متصلة على مجال  

 تمرين تطبيقي :
 المعرفتين كما يلي :  Fو  fنعتبر الدالتين 
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 . 0غير متصلة في  f( بين أن الدالة  1
 . IRعلى   fية للدالة  هي دالة أصل  F( بين أن الدالة 2
 ( ماذا تستنتج ؟3
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 . Iدالتين معرفتين على مجال  vو  uلتكن 

 

 Fالدالة الأصلية  صيغة  fالدالة  صيغة 
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 تمرين تطبيقي :
 لدوال التالية على مجموعات تعريفها : ا لكل دالة من  أصلية  ةلحدد دا

3f : cosx x           ،2: sing x x                 و
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