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On consideére la fonction numérique f définie sur | — oo; 3] par : f(z) = et soit (Cf) sa

P =

8

courbe représentative dans un repere orthonormé (O; i j) :
1. Calculer : lim f(x), puis interpréter le résultat graphiquement.
r—3~

2. Montrer que : lim f(z) = —o0 et que : lim M
T——00 r——00 I

= (0, puis en déduire la branche infinie de
(Cy) au voisinage de —oo.

6 —
3. Montrer que : Vz €] — o0;3[: f'(z) = ’

2v3—xz(3—1z)’

puis justifier que f est strictement

croissante sur | — oo; 3].

4. (a) Montrer que : Vz €] —00;3[: f(z) —x = 2z —2)

(z —
V3—z(l+V3—a)

(b) En déduire la position relative de (Cf) et la droite (D) d’équation y = x.

5. Déterminer I’équation de la tangente (7”) & la courbe (C) au point d’abscisse 2.

6. Construire les droites (D), (7”) et la courbe (Cy) dans le repere (O;1; 7).
(a) Montrer que f admet une fonction réciproque f~' définie sur un intervalle J & déterminer.

(b) Montrer que f~! est dérivable en 0, puis montrer que : (f~)'(0) = /3.

)
(c) Déterminer I'équation de la tangente (") a la courbe (Cy-1) au point d’abscisse 0.
)

~

(d) Construire, dans le méme repere (O;7;7), la courbe (Cy-1). (Utiliser deux couleurs diffé-

rentes). p

On considere la suite numérique (u,,) définie par : ug =5 et u,11 =

Tu, +

4
pour tout n € N.

2up + 5
1. (a) Montrer que : Vn € N : u, > 2. Un +
—2(up, — 2)(uy + 1)
b) Mont :VneN:u, g —u, = )
(b) Montrer que : Vn Upt1 — U ST
(c) En déduire que la suite (u,) est décroissante puis que : Vn € N: 2 <, <5.
(d) En déduire que la suite (u,) est conv$rgente
2. (a) Montrer que : Vn € N : |u,4; — 2| < 3(un —2).
1 n
(b) En déduire que : Vn € N: |u, — 2| <3 (5) :
(c) Calculer lim u,,. 5
3. Onpose:‘v’nGN:vn:u"_ .
Uy + 1 ]
(a) Montrer que (v,,) est une suite géométrique de raison g = 3 et déterminer son premier terme.
A4 EF

(b) Calculer v, en fonction de n et en déduire que : ¥n € N: u,, = T—iay
—2\3
(c) Retrouver de nouveau : lim u,,.
n

3 1/1
4. On considere la somme : S,, = ZU" = vg+v1+v2+---+v, Montrer que: S, =-—- (—)
— 4 4\3

5. Calculer en fonction de n, le produit : P, = H Vi = VU1 X Ug X U3 X +++ X Uy,
i=1

6. On pose : Vn € N: w,, = /7 + u,, calculer lim w,.

n—00
/
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