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Exercice 1Exercice 1

1. Soit 𝑓 la fonction numérique définie par :
⎧
⎨
⎩

𝑓 (𝑥) = 3√𝑥2 + 6𝑥 − 2 3√2
𝑥 − 2 si 𝑥 ≠ 2

𝑓 (2) = 5 3√2
12

Montrer que la fonction 𝑓 est continue en 𝑥0 = 2 .

2. Soit 𝑓 la fonction numérique définie sur ℝ − {4} par : {
𝑓 (𝑥) = 𝑥 − 3√1 − 𝑥 si 𝑥 < 1
𝑓 (𝑥) = 1

2 − √𝑥
si 𝑥 ≥ 1 et 𝑥 ≠ 4

(a) Étudier la dérivabilité de 𝑓 à gauche en 1.

(b) Étudier la dérivabilité de 𝑓 à droite en 1.

(c) 𝑓 est-elle dérivable en 1? Justifier.

3. Comparer les deux nombres : 5√91 et 3√15
4. Résoudre dans ℝ l’équation suivante : (𝐸) ∶ 3√𝑥2 + 2𝑥 + 2 = 1

Exercice 2Exercice 2

Soit 𝑓 la fonction numérique définie sur ]1; +∞[ par : 𝑓 (𝑥) = 1
𝑥 − 1 − √𝑥

1. Donner le tableau de variations de la fonction 𝑓 .

2. Montrer que l’équation 𝑓 (𝑥) = 0 admet une solution unique 𝛼 dans l’intervalle ]1; +∞[ et que 𝛼 ∈]1; 2[ .
3. Vérifier que : 𝛼 = 3√2𝛼2 − 𝛼 + 1 .

4. Donner le signe de 𝑓 sur ]1; +∞[ .

Exercice 3Exercice 3

Soit 𝑓 la fonction définie par : 𝑓 (𝑥) = 𝑥
√𝑥2 − 1

et soit (𝒞𝑓 ) sa courbe représentative dans un repère orthonormé (𝑂; 𝑖⃗, 𝑗) .
1. Vérifier que : 𝐷𝑓 =] − ∞; −1[∪]1; +∞[ .
2. Montrer que la fonction 𝑓 est impaire.

3. Calculer lim
𝑥→1+

𝑓 (𝑥) et lim𝑥→+∞ 𝑓 (𝑥) .

4. Montrer que pour tout 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 ∶ 𝑓 ′(𝑥) = −1
(𝑥2 − 1)√𝑥2 − 1

.

5. Étudier le signe de 𝑓 ′(𝑥) puis dresser le tableau de variations de 𝑓 .

6. Écrire l’équation de la tangente (𝑇 ) à la courbe (𝒞𝑓 ) au point d’abscisse 4.

7. Soit 𝑔 la restriction de la fonction 𝑓 sur 𝐼 =]1; +∞[ .
(a) Montrer que 𝑔 admet une fonction réciproque 𝑔−1 définie sur un intervalle 𝐽 à déterminer.

(b) Calculer 𝑔 (√2) puis montrer que 𝑔−1 est dérivable en √2 et calculer (𝑔−1)′ (√2) .

(c) Déterminer 𝑔−1(𝑥) pour tout 𝑥 ∈ 𝐽 .
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