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1. Montrer que la solution de I’équation /1 —x = {/x est yRAREIXERERRERY (0.5 pt)

Jax—-3-1 . 3
h(x) = VX727 §ixe [—, +00[ \ {1}
2. Soit h la fonction définie par : s 57 1 4
h(1) = 3
Etudier la continuité de A en x = 1. ........ooiiiuiiiiiiiiia... (1pt)
2025
. . . -1 . — 27
3. Calculer les limites suivantes : lim>———~ et lim x ........... (1.5 pt)
=1 x—1 x—3 %r f
4. Calculer g ’(x) dans chacun des cas suivants :
g(x) = sin(2x® + 4x) + sin(z?) et gx)=Vx*+3x+1 ..., (1 pt)

5. Soit f une fonction définie sur un intervalle ouvert contenant a .

Montrer que : f est dérivableen a = f estcontinueen a............... (1pt)

fx)=x—-+V1-x six<1

Soit f la fonction numérique définie par :

flx) = _1 NF six>1
Et soit € sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0s1:)) .
1. Montrer que Dy =] —o0;4[U]d;+oo[ . ... (0.75 pt)
2. Calculer les limites de f auxbornesde Dy. ....................oio.. (1.25 pt)
3. (a) Calculer f’(x) pourtout x appartienta Dy —{1}. .................... (1pt)
(b) Dresser le tableau de variationde f. .......... ... il (0.5 pt)

4. (a) Montrer que la courbe & coupe I'axe des abscisses en un unique point

dont 'abscisse « appartient a l'intervalle J0;1[. ...................... (1 pt)

(b) En utilisant la méthode de dichotomie, donner un encadrement de & d’amplitude

5 X 10T L (0.5 pt)

Exercice 3

On consideére la fonction f définie sur R* par: f(x)=x—2J/x+1

Et soit € sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O,Zf) .
1. Vérifier que (Vx €RY); f(x)=(Vx—1)2 .. oo, (0.5 pt)
2. Calculer: Hm f(x) «.onini (0.5 pt)
X—+00
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3. Etudier la continuité de f sur RY . ... .. .. ... ... (0.5 pt)

4. (a) Etudier la dérivabilité de f a droite de x, = 0, puis interpréter le résultat obtenu.

(0.75 pt)
-1
(b) Montrer que : (Vx €]0;+00[); f'(x) = \/}( ....................... (1pt)
x
(c) Etudier les variations de f sur R*, puis donner le tableau de variations de f .

(0.75 pt)
(d) Déterminer I’équation de (T) la tangente de la courbe € au point d’abscisse 4.
(0.75 pt)
5. Soit g la restriction de la fonction f sur 'intervalle I = [1;+4oo[ .
(a) Montrer que la fonction g admet une fonction réciproque g™*
définie sur un intervalle J a déterminer. ................. ... ....... (0.5 pt)
(b) Dresser le tableau de variation de la fonction g™'. ................... (0.25 pt)

(c) Montrer que la fonction g~! est dérivable en 1, puis déterminer (g~')’(1)

e, (0.75 pt)
Yx+ g7 (x) =5
(d) Calculer : lirr%m—(lx) ....................................... (1pt)
x— X —
(e) Déterminer g~!(x) pourtout x de J........coiiiiiiiiiiiiiii.. (0.75 pt)

Exercice 4

Soit h la fonction définie sur R* par: h(x) = "' —3x" + 1 avec n € N*,
1. (a) Montrer que h est strictement décroissante sur [0;3—n]
et elle est strictement croissante sur ]ﬁ, +00[ , puis donner le tableau de
variation de F. ... ... (1pt)
(b) En déduire que h <%) <0, (remarquer que A(1)=—-1) ....... (0.5 pt)

2. Montrer que : 3! € [ 3n
n+

1;3] RB) =0 oo (05 pt)
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