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www.mosaid.xyz (Dérivation et étude des fonctions) R. MOSAID
@I x — arctan x
fx)=mr——=; x#0
larctan x|

On considére la fonction :
f0)=0
Partiel:

1. Vérifier que f est impaire
2. Etudier la continuité de f en 0
3. (a) Calculer la dérivée de la fonction : g(x) = arctan(x) + arctan (l> sur ]0; +oo|
x
(b) En déduire que : (Vx > 0), arctanx + arctan 1_ %
x
(c) Montrer que la droite (A) : y = 2x + 2 restune asymptote oblique de (Cy) au voisinage de +oo
T
Partie II :

1. (a) En utilisant le théoréeme des accroissements finis, montrer que :
x — arctan x < x?

x 1+ x?
(b) En déduire que : (Vx > 0), arctanx >

(Vx>0), 0<

1+ x?
2. Etudier la dérivabilité de f en 0 a droite, puis interpréter le résultat graphiquement

3. Calculer f’(x) pour tous x €]0; +oo[, puis tracer le tableau de variation de f
4. Tracer (Cy)

Exercice 2 I
X +x+1

On consideére la fonction : f(x) = ————— —arctanx
x2+1
Partie I :
1. Calculer 1irJ13 f(x)et lim f(x)
x—+oo X——00
2. Calculer f’(x) pour tous x € R, puis tracer le tableau de variation de f
3. Montrer que: (Vx € R), |f’(x)| < 1

4x X
(x (2 )3), puis déterminer les points d’inflexion

4. Vérifier que : (Vx € R), f"(x) =
5. Tracer (Cy)

: : . up €R
Partie II : On consideére la suite définie par :

Upp1 = f(Up);n 20
1. Montrer que: (e € R) f(a) =«

1
2. Montrer que: (Vn € N), |uppq — | < 5|un |, puis déterminer hrf Uy,
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