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2h اളൂڲרמ١: اिऻ׿ة ոֵۛמոت ൄളا ڲոدة
ֿؠ܅) 4, 5):01 ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ

. arctan(1) + arctan(2) + arctan(3) = π أن: ඔ൹ً 1 1

. ∀x ∈] − 1; 1[: arctan
(

2x

1 − x2

)
= 2 arctan(x) أن: ඔ൹ً 2 1, 5

: ඔ൹ਐಱ؇ዛዊܳا اۋފص 3 2

lim
x−→0

√
1 + 2x2 − 3√1 + 2x2

tan2(x)
lim

x−→+∞
x arctan

(
x + 1

x2

)

ֿؠ܅) 7):02 ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ
. φ(x) = x

√
1 + x2 + 1 : ঌॻل ؇ஓ୾ R আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ φ اܳأڎدل۰ ᄭᄟاᄴᄟا ଫଊَأٺ

. ∀x ∈ R : φ′(x) =
1 + 2x2
√

1 + x2
: وأن R আॻ༟ ఈዳዧނٺگ؇ق ᄭᄥً؇ڢ φ ᄭᄟاᄴᄟا أن ඔ൹ً 1 1, 5

. R ިොຶ R ݆݁ ّگ؇ًܭ φ ᄭᄟاᄴᄟا أن ඔ൹ً 2 0, 5

. −1 < α < 0 : أن ොູگݑ ቕ቉ R ሒᇭ α وۋ٭ڎا ఈః༡ ّگٴܭ φ(x) = 0 ᄭᄟأ؇دৎ৊ا أن اݿྥٷٺھ 3 1

. (φ−1
)′
(0) =

−1
α(1 + 2α2)

: وأن 0 ሒᇭ ఇዳዧނٺگ؇ق ᄭᄥً؇ڢ φ−1 ᄭᄟاᄴᄟا أن ඔ൹ً 4 1.5

. ∀x ∈ R : 2
(
φ−1(x)

)2
=
√

4x2 − 8x + 5 − 1 : أن ඔ൹ً 5 1

. α = −

√√√√√
5 − 1
2

: أن ඔ൹ً ቕ቉ (φ−1
)′
(0) ༥ڎࢴࣖ ݆݁ اۋފص 6 1, 5

ֿؠ܅) 8, 5):03 ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ
.


f(x) =
4
π

arctan
(√

1 + x
)

− 1; x ≥ 0

f(x) =
1 − 3√1 − 3x2

x
; x < 0

:ঌॻل ؇ஓ୾ [−1
√

3
; +∞

[ আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ f اܳأڎدل۰ ᄭᄟاᄴᄟا ଫଊَأٺ
. lim

x−→+∞
f(x) : اዛዊܳ؇ل۰ اۋފص 1 0.5

. 0 ሒᇭ ᄭᄥ݁ٺݱ f ᄭᄟاᄴᄟا أن ඔ൹ً 2 1

. ۱ٷڎݿ٭؇ ۰༶اܳٷྥ٭ أول ቕ቉ ඔ൹اࡺࢋࢦ আॻ༟ 0 ሒᇭ ఈዳዧނٺگ؇ق ᄭᄥً؇ڢ f ᄭᄟاᄴᄟا أن ඔ൹ً ا 3 1

. ۱ٷڎݿ٭؇ ۰༶اܳٷྥ٭ أول ቕ቉ ا྘ܳފ؇ر আॻ༟ 0 ሒᇭ f ᄭᄟاᄴᄟا اނٺگ؇ق ڢ؇ًܹ٭۰ ادرس ب 1

. ۏިا۹ً؟ ጵ጑༟ ؟ 0 ሒᇭ ఇዳዧނٺگ؇ق ᄭᄥً؇ڢ f ᄭᄟاᄴᄟا ۱ܭ ج 0.5

.(∀x ∈ R+) : f ′(x) =
2

π(2 + x)
√

1 + x
: أن ඔ൹ً ا 4 1, 25

.[−1
√

3
; 0
[ ݆݁ x ႟ၽܳ f ′(x) اۋފص ب 1, 25

.R+ ا௯௫௵؇ل আॻ༟ f ᄭᄟاᄴᄟا ڢݱިر g ܳٺܝ݆ 5
. ොູڎࢴࣖه لࡤࡲ J ෠੼؇ل ިොຶ R+ ݆݁ ّگ؇ًܭ g ᄭᄟاᄴᄟا أن ඔ൹ً ا 1

.J ݆݁ x ႟ၽܳ g−1(x) ༡ڎد ب 1

اܳٺިڣ٭ݑ ሒᇿو Մ៰Ղوا


