
نــــقـــطـــتـــيـــن مـــــرجـــــح

تـعـريـف
𝛼 + 𝛽 ≠ 𝟢 ۋ٭ت: ඔ൹ۋگ٭گ٭ દઊڎد༟ 𝛽 و 𝛼 و ،ඔ൹ّ଩ଃ݄݁ٺ ඔ൹َگޚٺ 𝘉 و 𝘈 ܳٺܝ݆
ۋ٭ت: ا྘ོଫଐܳص আॻ༟ 𝛽 و 𝛼 ඔ൹ܹ݁؇أৎ৊؇ً ඔ൹ݠڣگٺৎ৊ا 𝘉 و 𝘈 ඔ൹اܳٷگޚٺ ༃ဒਵਦ 𝘎 ૭૙݄޶

𝛼𝘎𝘈 + 𝛽𝘎𝘉 = 𝟢⃗

عامة مفاهيم

.ᄭᄥ݁ټگ َگޚ۰ ް݄૭૜ (𝘈; 𝛼) ۰ਃಮ؇اܳټٷ
.ඔ൹݁ټگܹٺ ඔ൹َگޚٺ ᄭᄥᆇᅹ ް݄૭૜ {(𝘈; 𝛼), (𝘉; 𝛽)} ᄭᄥ৵৩ৠا

ଫଃ༚ و۱ڍا 𝛼 (𝘎𝘈 − 𝘎𝘉) = 𝟢⃗ ّݱٴں: اܳأఈఃڢ۰ و݁ٷ۬ 𝛼 = −𝛽 أي 𝛼 + 𝛽 = 𝟢 Ⴄ၍ن إذا
𝘈 ≠ 𝘉 و 𝛼 ≠ 𝟢 Ⴄ၍ن: إذا ᆙᆘܝ݆

. [𝘈𝘉] ݁ٷٺݱژ 𝘎 واܳٷگޚ۰ 𝘎𝘈 = −𝘎𝘉 :আॻ༟ ොຶݱܭ 𝛼 = 𝛽 Ⴄ၍ن إذا
هامة نتائج

وۋ٭ڎة. 𝘎 اܳٷگޚ۰
𝜆 ∈ ℝ ۋ٭ت: {(𝘈; 𝜆𝛼), (𝘉; 𝜆𝛽)} ᄭᄥ৵৩ৠا ༃ဒਵਦ 𝘎

وا༡ڎة. اݿٺگ؇݁٭۰ আॻ༟ 𝘎 و 𝘉 ، 𝘈 اܳٷگޔ
𝛼𝘔𝘈 + 𝛽𝘔𝘉 = (𝛼 + 𝛽)𝘔𝘎 اৎ৊ފٺިى: ݆݁ 𝘔 َگޚ۰ ႟၍ أ༥ܭ ݆݁

نقطتين مرجح إنشاء

𝘈𝘎 = 𝛽
𝛼 + 𝛽 𝘈𝘉 اܳأఈఃڢ۰: َأٺ݄ڎ 𝘎 ૰૙৕৑؇ء
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نقطتين مرجح إحداثيي
ا྘ོଫଐܳص. আॻ༟ 𝛽 و 𝛼 ඔ൹ܹ݁؇أৎ৊؇ً ඔ൹ݠڣگٺৎ৊ا 𝘉(𝘹𝘉; 𝘺𝘉) و 𝘈(𝘹𝘈; 𝘺𝘈) ඔ൹اܳٷگޚٺ ༃ဒਵਦ 𝘎

𝘎(𝘹𝘎; 𝘺𝘎) Ⴄ၍ن: إذا
𝘹𝘎 = 𝛼𝘹𝘈 + 𝛽𝘹𝘉

𝛼 + 𝛽 و 𝘺𝘎 = 𝛼𝘺𝘈 + 𝛽𝘺𝘉
𝛼 + 𝛽 :؇਍ಱᄴᄟ

النقط مجموعات
{(𝘈; 𝛼), (𝘉; 𝛽)} :ᄭᄥ৵৩ৠا ༃ဒਵਦ 𝘎 اܳٷگޚ۰

{(𝘈; 𝛼′), (𝘉; 𝛽′)} :ᄭᄥ৵৩ৠا ༃ဒਵਦ 𝘎′ واܳٷگޚ۰
‖𝛼𝘔𝘈 + 𝛽𝘔𝘉‖ = ‖𝛼′𝘔𝘈 + 𝛽′𝘔𝘉‖ :႟ၽاܳލ ݆݁ ఈః༟ڢ۰ ႟၍

|𝛼 + 𝛽| = |𝛼′ + 𝛽′| ≠ 𝟢 ۋ٭ت:
. [𝘎𝘎′] اܳگޚأ۰ ො੼ިر ሒሃ

‖𝛼𝘔𝘈 + 𝛽𝘔𝘉‖ = ‖𝜆𝘔𝘈 − 𝜆𝘔𝘉‖ :႟ၽاܳލ ݆݁ ఈః༟ڢ۰ ႟၍
𝛼 + 𝛽 ≠ 𝟢 و 𝜆 ≠ 𝟢 ۋ٭ت:

ۋ٭ت: 𝘳 ڢޚݠ۱؇ وَݱژ 𝘎 ؇۱஼ணਵਦ دا߉ߵة ሒሃ

𝘳 = |𝜆|
|𝛼 + 𝛽| × 𝘈𝘉

:႟ၽاܳލ ݆݁ ఈః༟ڢ۰ ႟၍
‖𝛼𝘔𝘈 + 𝛽𝘔𝘉‖ = 𝘬

𝛼 + 𝛽 ≠ 𝟢 و: ؇݁؇ஓ஄ ݁ިۏص ۋگ٭ࠔࠫ ༟ڎد 𝘬 ۋ٭ت
ۋ٭ت: 𝘳 ڢޚݠ۱؇ وَݱژ 𝘎 ؇۱஼ணਵਦ دا߉ߵة ሒሃ

𝘳 = 𝘬
|𝛼 + 𝛽|
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نــــقــــط ثــــلاث مـــــرجــــح

تــعـريـف
ۋ٭ت: ۋگ٭گ٭۰ أ༟ڎاد 𝛾 و 𝛽 ، 𝛼 و ݁ٺ଩ଃ݄ة َگޔ ఈఃٔث 𝘊 و 𝘉 ، 𝘈 ܳٺܝ݆

𝛼 + 𝛽 + 𝛾 ≠ 𝟢

ۋ٭ت: ا྘ོଫଐܳص আॻ༟ 𝛾 و 𝛽 ، 𝛼 ً؇ৎ৊أ؇ఈః݁ت اৎ৊ݠڣگ۰ 𝘊 و 𝘉 ، 𝘈 اܳٷگޔ ༃ဒਵਦ 𝘎 ૭૙݄޶
𝛼𝘎𝘈 + 𝛽𝘎𝘉 + 𝛾𝘎𝘊 = 𝟢⃗

عـامـة مـفـاهـيـم

݁ިۏިد. ଫଃ༚ ༃ဒݠৎ৊ا ڣ؆ن 𝛼 + 𝛽 + 𝛾 = 𝟢 Ⴄ၍ن: إذا
ل۰. اৎ৊ྥފ؇و اৎ৊ފ؇ڣ؇ت ஼ணਵਦ ް݄૭૜ 𝘎 ڣ؆ن 𝛼 = 𝛽 = 𝛾 ≠ 𝟢 Ⴄ၍ن: إذا

஼ணਵਦ 𝘎 ڣ؆ن اݿٺگ؇۰݁، আॻ༟ ྘ܳފب 𝘊 و 𝘉 ، 𝘈 واܳٷگޔ 𝛼 = 𝛽 = 𝛾 = 𝟣 Ⴄ၍ن: إذا
. 𝘈𝘉𝘊 اৎ৊ټܹت ٔگܭ

هـامـة نـتـائـج

وۋ٭ڎة. 𝘎 اܳٷگޚ۰
:ᄭᄥ৵৩ৠا ༃ဒਵਦ 𝘎

𝜆 ∈ ℝ ۋ٭ت {(𝘈; 𝜆𝛼), (𝘉; 𝜆𝛽), (𝘊; 𝜆𝛾)}

اৎ৊ފٺިى: ݆݁ 𝘔 َگޚ۰ ႟၍ أ༥ܭ ݆݁
𝛼𝘔𝘈 + 𝛽𝘔𝘉 + 𝛾𝘔𝘊 = (𝛼 + 𝛽 + 𝛾)𝘔𝘎

3



نـقـط ثـلاث مـرجـح إنـشـاء
اܳأఈఃڢ۰: َأٺ݄ڎ 𝘎 ૰૙৕৑؇ء

𝘈𝘎 = 𝛽
𝛼 + 𝛽 + 𝛾 𝘈𝘉 +

𝛾
𝛼 + 𝛽 + 𝛾 𝘈𝘊

ֿـؠـ܅ ׅـ୹୴ث ڲـۑــث إؼـ׿اׅـמـܧ
আॻ༟ 𝛾 و 𝛽 ، 𝛼 ً؇ৎ৊أ؇ఈః݁ت اৎ৊ݠڣگ۰ 𝘊(𝘹𝘊 ; 𝘺𝘊) و 𝘉(𝘹𝘉; 𝘺𝘉) ، 𝘈(𝘹𝘈; 𝘺𝘈) اܳٷگޔ ༃ဒਵਦ 𝘎

ا྘ོଫଐܳص.
𝘎(𝘹𝘎; 𝘺𝘎) Ⴄ၍ن: إذا

:؇਍ಱᄴᄟ
𝘹𝘎 = 𝛼𝘹𝘈 + 𝛽𝘹𝘉 + 𝛾𝘹𝘊

𝛼 + 𝛽 + 𝛾 و 𝘺𝘎 = 𝛼𝘺𝘈 + 𝛽𝘺𝘉 + 𝛾𝘺𝘊
𝛼 + 𝛽 + 𝛾

ֿؠ܅: ୹୴ׅث ๴ দྃগ إո੡੊ء
اܳأఈఃڢ۰: َأٺ݄ڎ 𝘎 ૰૙৕৑؇ء

𝘈𝘎 = 𝛽
𝛼 + 𝛽 + 𝛾 𝘈𝘉 +

𝛾
𝛼 + 𝛽 + 𝛾 𝘈𝘊

:ֆاڤ׫ّڵמ ۝ոຑמ١
{(𝘈; 𝛼), (𝘉; 𝛽), (𝘊; 𝛾)} :ᄭᄥ৵৩ৠا ༃ဒਵਦ 𝘎

𝛼 + 𝛽 ≠ 𝟢 Ⴄ၍ن: إذا
{(𝘈; 𝛼), (𝘉; 𝛽)} :༃ဒਵਦ 𝘎′ ೑಻Ⴄ၍و

:ᄭᄥ৵৩ৠا ༃ဒਵਦ 𝘎 ڣ؆ن
{(𝘎′; 𝛼 + 𝛽), (𝘊; 𝛾)}
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اڤרؠ܅: ჸ૏ૉܙոຐت
‖𝘔𝘎‖ = 𝘈𝘉 Ⴄ၍ن: إذا

. 𝘈𝘉 ڢޚݠ۱؇ وَݱژ 𝘎 ؇۱஼ணਵਦ دا߉ߵة :ሒሃ 𝘔 اܳٷگޔ ۰༟ިᆇ୞୘ ڣ؆ن
𝘎 ؇۱஼ணਵਦ دا߉ߵة :ሒሃ 𝘔 اܳٷگޔ ۰༟ިᆇ୞୘ ڣ؆ن ‖𝘔𝘎‖ = 𝘬 𝘬ۋ٭ت > 𝟢 Ⴄ၍ن: إذا

. 𝘬 ڢޚݠ۱؇ وَݱژ
‖𝘔𝘎‖ = 𝘬 𝘬ۋ٭ت < 𝟢 Ⴄ၍ن: إذا

.∅ ༠؇ܳ٭۰ ۰༟ިᆇ୞୘ :ሒሃ 𝘔 اܳٷگޔ ۰༟ިᆇ୞୘ ڣ؆ن
. 𝘎 اܳٷگޚ۰ ሒሃ 𝘔 اܳٷگޔ ۰༟ިᆇ୞୘ ڣ؆ن ‖𝘔𝘎‖ = 𝟢 Ⴄ၍ن: إذا

ڲ୹୴ؼ܊ոت:
اৎ৊أޚ؇ة اܳأఈఃڢ۰ ሒᇭ 𝘉 ًـ 𝘔 ّأިلݥ لܝࠕࠫ اܳٷگޔ ۰༟ިᆇ୞୘ ሌᇿإ ོྡྷٺ݄޶ 𝘉 اܳٷگޚ۰ أن ਊು৕৑؇ت

.۰༲٭ොේ ఈః༟ڢ۰ আॻ༟ و౫౜రݱܭ
وۊިاص ނ؇ل ఈః༟ڢ۰ اݿٺ༱ڎام لܝࠕࠫ 𝘔 ؜݆ ᄭᄥ݁ފٺگ ؇݁ ఈః༟ڢ۰ أو ؇ً༟؇ނأ أن ਊು৕৑؇ت

.𝘔 ݆݁ ይዧٺ༱ܹݧ ا৙৑ނأ۰
ڲۻ׫ؠמڵոت: ᆃᅝ୹୴ׂ إոॻలت

݆݁ ඔ൹ܳٷگޚٺ ༃ဒਵਦ اܳٷگޚ۰ ۱ڍه أن ཹྦྷٴب أن لܝࠕࠫ 𝘎 َگޚ۰ ሒᇭ ਐಾگ؇ޗؕ ݁ފٺگ٭݄؇ت أن ਊು৕৑؇ت
ۋگ٭گ٭۰. ஓ୾أ؇ఈః݁ت ݁ފٺگࡗࡲ ႟၍

ֿؠ܅: ا۰׫ؠոڲמ١ إոॻలت
ඔ൹ل රඝ৙৑ا ඔ൹ٷگޚٺይዧ ༃ဒਵਦ ሒሃ ؇ዛዊ݁ َگޚ۰ أن ཹྦྷٴب أن لܝࠕࠫ اݿٺگ؇݁٭۰ ሒᇭ َگޔ ఈఃٔث أن ਊು৕৑؇ت
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