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Ezxercice 1 : (7 pts)'

(@D On consideére la proposition suivante, P : (Vo € R) : 22 — 5z + 4 # 0.

Professeur : BELYAZID Abdellatif

- Matiére : Mathématiques
Durée :

(a) Déterminer la négation de la proposition P.

(b) En déduire, la valeur de vérité de la proposition P.

@
(a) Montrer 1’équivalence suivante :
V(z,y) ERE tx+y+2>22+ 2,y <= V(z,y) eRL : (Vo - 1)? + (g —1)*>0.
(b) En déduire, la valeur de vérité de la proposition : V(z,y) € R 1z +y +2 > 2/z + 2,/y.
©)
(a) Montrer que (Vx € R) : 22 + 1 # 2z — 1.
(b) Soit ABC un triangle tel que AB = a, AC =1 et BC = \/2a — 1 avec a €]%,400].
Montrer que le triangle ABC n’est pas rectangle en A.
@ Soient z,y € R.
Montrer 'implication suivante : x # —%y =x—y# -3x+vy).
® Résoudre dans R I'équation suivante : 22 + 2|z — 1| — 1 = 0.
©
(a) Soit a € R\ {1}.
Montrer par récurrence que : (Vn € N*): 1 +a+a?+ - +a" =

atl_1
a—1

(b) En déduire : 1+ 34324+ + 310 =

(@ Montrer par récurrence que : (Vn € N*) : 8" — 3" est un multiple de 5

Ezxercice 2 : (4,5 pts)'

On considere la fonction numérique f définie par :

Montrer que Dy = R.

Soit « € R, montrer que —1 < f(z) <1

Etudier la parité de la fonction f.

Montrer que pour tout z,y € R: f(z) — f(y) = % , puis en déduire T7.
Déduire le sens des variations de f sur [0;1] et [1;4o0].

@ En déduire le sens des variations de f sur [—1;0] puis sur | — oo; —1].

Dresser le tableau de variations de f sur R.

Déterminer les extrémums de f sur R g’ils existent.

Ezercice 3 : (8,5 pts)'

On considere les fonctions f et g définies par :

f(z) = ix‘q’ et g(z)=+vVzx+2.

Déterminer Dy et Dy, les ensembles de définition de f et g.

Etudier les variations de f et g.

Donner les tables de variations des fonctions f et g.

(a) Vérifier que f(2) = ¢g(2) puis interpréter graphiquement ce résultat.

BONNE CHANCE



(b) Tracer (Cf) et (Cy), leurs courbes respectives de f et g dans le méme repere orthonormé (O; i

(c) Résoudre graphiquement 1’équation f(z) = g(x) et 'inéquation f(x) > g(x).
(d) Déterminer graphiquement g([2;+oc[) et f(] — o0;2]).
Déterminer Dy, I’ ensembles de définition de f o g.
1
[6] Montrer que : (V& € Djop) : (f 0 g)(z) = Z(a; +2)Vz + 2.
Dresser le tableau de variations de la fonction f o g.
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