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Exercice 1

ABC un triangle. G et E deux points tels que : G est le centre de gravité du triangle ABC et E le
barycentre du systéme des points pondérés {(A; 1); (B;5); (C; —3)}.

1. Ecrire les vecteurs ;X-G-) et ﬁ en fonction des vecteurs ZE et A-(f
2. Montrer que les deux droites (BC) et (GE) sont paralléles.
3. Soient I et J deux points tels que : Al = gﬁ et CJ= gaﬁ

(a) Montrer que I estle barycentre de {(A; 1); (B; 5)} et que J est le barycentre de {(B; —5); (C; 3)}.

(b) En déduire que les droites (AJ) et (IC) sont sécantes.

(c) Déterminer 'ensemble des points M du plan tel que : |[MA + 5MB — 3m|| = |MA +
2MB + BC|

Exercice 2

ABC un triangle. On considére les points N, L et E tels que :
B est le milieu de [AN]; AL = gA—C) et EC= %@
1. Construire : N, L et E puis exprimer ces points sous forme de barycentre.
2. Montrer que les points N, L et E sont alignés.

3. Soit K le milieu de [NE]; I = bar{(B;2), (C;1)}; et J = bar{(A;2), (B;3)}. Construire les
points I, J et K.

4. Déterminer I’ensemble ¥ de points M du plan tel que : [MA + 2MB + 2m|| =10
5. On considére le repére : # = (A; E E)

(a) Vérifier que N(2;0) et E(—%; Z) puis en déduire les coordonnées du point K.

21 3
b) Mont : I(—;—) t (—;0).
(b) Montrer que 33 et J P
(c) Montrer que les points I, J et K sont alignés.

Exercice 3

Soit ABC un triangle, et on considére les points G et E tels que :
BE—2BC=0 et G =bar{(A;1);(B;—1);(C;2)h

1. Montrer que E est le barycentre de {(B; —1); (C; 2)}.
2. Montrer que G est le milieu de [AE].
3. Soit K le barycentre de {(4; 1); (C; 2)}.

(a) Montrer que les points B, G et K sont alignés.
(b) Montrer que K est le centre de gravité du triangle ABE.

4. Déterminer 'ensemble des points M du plan tels que : 2 x ||m — MA| = |MA + MB+ Ws’n

Exercice 4

ABC un triangle. H un point vérifiant 2AH+AB=0etG= bar{(A;3), (B;-1),(C; 2)}
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. Montrer que H = bar{(A; ), (B; )} ou « et ff sont des réels a déterminer et & > 0
. Construire les points G et H.
. Montrer que G est le milieu de [HC].

. Soit I' 'ensemble des points M du plan tels que : |3MA — MB + 2M—C>|| < 2|MA - m”
Déterminer puis construire 'ensemble T".
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5. Dans le plan rapporté a un repére orthonormé (O;i;j) on prendra A(0;1), B(0;5) et
C(2;1).
Soit G,, = bar{(A; —m? + 4), (B;m? — 2m), (C; 2m)}
(a) Déterminer les valeurs du paramétre réel m pour que G, existe.
(b) Déterminer les coordonnées de G,, en fonction de m.

(c) Déterminer le lieu géométrique du point G,, lorsque m varie dans R.

Exercice 5

Le but de cet exercice est la construction du barycentre de 4 points.

ABCD un quadrilatére dans le plan. G = bar{(A;2), (B;1), (C;-3), (D;1)}.
I. Méthode 1: (on utilise la propriété caractéristique)
Soit M un point du plan.

1. Simplifier : 2MA + MB — 3MC + MD
2. Ecrire AG en fonction de EB), AC et AD
3. Construire le point G.
II. Méthode 2 : (on utilise le barycentre de deux points)
Soient I = bar{(A;2), (B;1)}, J = bar{(C;-3), (D;1)}.
1. Construire les points I et J.
2. En déduire que : 3GI — 2?] =0 puis construire G.
III. Méthode 3 : (on utilise le barycentre de trois points)
Soient K = bar{(A;2), (B;1), (D;1)} et L =bar{(B;1), (D;1)}
1. Vérifier que K est le barycentre des points : (A;2), (L;2).
2. Vérifier que G est le barycentre des points : (K;4) et (C;-3) puis construire G.

Exercice 6

Soit OAB un triangle.

Posons : ii = OA et v = OB; et on considére le repére (O;1: ).

1) Montrer que pour tout m € R; le barycentre G du systéme {(0; 3), (4; 2m + 3), (B; —2m + 3)}
existe.

2) Déterminer en fonction de m les coordonnées de G.
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