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 العددية  عموميات حول الدوال
 

I−  التأويل المبياني : –الدالة الفردية  -الدالة الزوجية 
 : نشاط -1

 :  أدرس زوجية كل دالة من الدوال المعرفة أسفله
2( ) 3f x x= +           ،3( ) 2g x x=          و( ) 1h x x= + 

 : تعريف -2

دالة عددية و  fلتكن 
fD . مجموعة تعريفها 

 من  xلكل  زوجية إذا كان  fتكون الدالة 
fD  لدينا  :( ) fx D−   و ( ) ( )f x f x− = 

من   xلكل فردية إذا كان   fتكون الدالة 
fD   : لدينا( ) fx D−    و( ) ( )f x f x− = − 

 : أمثلة

الدالة بين أن 
1

:f x
x

:2الدالة فردية وأن   1+g x x . زوجية 

 :التأويل المبياني لزوجية دالة ( )خاصية  -3

)دالة عددية و  fلتكن  )fC  . منحناها في معلم متعامد 

)زوجية إذا وفقط إذا كان    fتكون الدالة  )fC . متماثل بالنسبة لمحور الأراتيب 

)إذا وفقط إذا كان   فردية  fتكون الدالة  )fC  لأصل المعلممتماثل بالنسبة  . 

 : أمثلة
 . h و f  ،gحدد مبيانيا زوجية الدوال 
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II−  الدالة المحدودة :  -الدالة المصغورة  -الدالة المكبورة 
 : تعريف

 . عددين من  bو  aو   ضمن Iدالة عددية معرفة على مجال   fلتكن 

):   Iمن    xلكل   إذا وفقط إذا كان I  على المجال bبالعدد مكبورة  fنقول إن  - )f x b 

) :   Iمن   xلكل  إذا وفقط إذا كان  I  على المجال aبالعدد مصغورة   fنقول إن  - )f x a 

 .I  على المجالو مصغورة  مكبورةإذا وفقط إذا كانت  I  على المجالمحدودة  fنقول إن  -

 تمرين تطبيقي : 

بما يلي :  المعرفة على   fنعتبر الدالة  
2

3
( )

1
f x

x
=

+
 . 

 .  على  0  العددبـ  مصغورة  fبين أن الدالة  (1

 ماذا تستنتج ؟ ،  على  3بـالعدد   مكبورة fبين أن الدالة  (2

III−  التأويل الهندسي –مقارنة دالتين  : 
 تساوي دالتين : -1

 تعريف  :

 ا. متعريفه مجموعتيعلى التوالي  gDو  fDو   تين عدديتيندال gو  fلتكن 

fونكتب   g  تساوي fنقول إن  g=  : إذا وفقط إذا كانf gD D=  و( ) ( )f x g x=  لكلx   منfD   

 مثال : 

المعرفتين كما يلي :  تين العدديتيندالال gو  fتكن ل
1

( )
1

f x x
x

= +
−

و    

2 1
( )

1

x x
g x

x

− +
=

−
   

fبين أن :  g= . 

 مقارنة دالتين : -2
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 تعريف  :

 .Iمعرفتين على مجال   تين عدديتيندال gو  fلتكن 

fونكتب  Iعلى  g  تساويأصغر من أو  fنقول إن  - g  لكل  إذا وفقط إذا كانx   منI   : ( ) ( )f x g x 

fونكتب   Iعلى   gمن  قطعاأصغر  fنقول إن  - g  لكل إذا وفقط إذا كانx   منI    : ( ) ( )f x g x 

 مثال :

)المعرفتين كما يلي :  تين العدديتيندالال gو  fتكن ل ) 2f x x=   2و( ) 1g x x= fبين أن :    ،  + g  على. 

 :  تأويلات هندسية -3
f=إذا كان  - g   على مجالI  فإنه هندسيا يكون منحنى الدالةf   منحنى الدالة منطبق معg   على المجالI. 

fإذا كان  - g   على مجالI  فإنه هندسيا يكون منحنى الدالةf منحنى الدالة تحتg   على المجالI. 

 الحل المبياني لبعض المعادلات والمتراجحات : -4

)تعريفها و   مجموعةمجال ضمن  Iدالة و  fتكن ل )fC . منحناها 

)حلول المعادلة  - ) ( )f x g x=   في المجالIهي أفاصيل نقط تقاطع منحنى الدالة ،f مع منحنى الدالةg . 

)حلول المتراجحة   - ) ( )f x g x   في المجالI أفاصيل نقط  ، هي( )fC يكون التي من أجلها( )fC  تحت( )gC . 

 تمرين تطبيقي : 

 الممثلتين  تين العدديتيندالال gو  fتكن ل

 أسفله : 
 . gمع  f  ( قارن مبيانيا1

 ( حل مبيانيا المعادلات التالية :  2
( ) ( )f x g x=   

  ( ) 0f x =     

  ( ) 0g x =  

 حل مبيانيا المتراجحات التالية :( 3
 ( ) ( )f x g x    

  ( ) 0f x      

  ( ) 0g x   
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V− رتابة دالة عددية  : 

 تعريف :( 1

 مجالا ضمن مجموعة تعريفها . Iدالة عددية و fلتكن

xبحيث   Iمن  yو   xيعني لكل  Iعلى  تزايدية fتكون  - y  لدينا    :( ) ( )f x f y 

xبحيث  Iمن  yو  xيعني لكل   Iعلى  تناقصية fتكون  - y   :  لدينا( ) ( )f x f y 

)لدينا  :   Iمن  yو  xيعني لكل  Iعلى   ثابتة fتكون  - ) ( )f x f y= 

 : 1مثال 
)المعرفة كما يلي :  ة العدديةدالال fلتكن  ) 2 3= +f x x   ، بين أنf  على تزايدية . 

 : 2 مثال
)المعرفة كما يلي :  ة العدديةدالال gلتكن  ) 4 1g x x= −  . تناقصية على   g، بين أن   +

 ملاحظات : 
 .Iإذا كانت إما تزايدية وإما تناقصية على المجال  Iعلى مجال رتيبة  fنقول إن 

 ( معدل التغير :2
 :تعريف 

xبحيث   Iمن  yو   xو مجموعة تعريفها مجالا ضمن  Iدالة عددية  و  fلتكن y. 

العدد 
( ) ( )f x f y

x y

−

−
 . yو  xبين   fالدالة   معدل تغير يسمى  

 : خاصية
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 مجالا ضمن مجموعة تعريفها  . Iو  دالة عددية fلتكن

إذا كان 
( ) ( )

0
−


−

f x f y

x y
xبحيث  Iمن  yو  x لكل  y   فإنf على  تزايديةI. 

إذا كان 
( ) ( )

0
−


−

f x f y

x y
xبحيث  Iمن  yو  x لكل  y   فإنf على  تناقصيةI. 

إذا كان 
( ) ( )

0
−

=
−

f x f y

x y
xبحيث  Iمن  yو  x لكل  y   فإنf على   ثابتةI. 

 مثال :
)كما يلي :  تينالمعرفتين العدديتين دالال gو   fلتكن  ) 6 1f x x= )و    + ) 5 3= − +g x x : باستعمال معدل التغير ، 

 .تزايدية على  fبين أن  -1
 .تناقصية على  gبين أن  -2

IV−  : مطاريف دالة عددية 

 : 1 تعريف

0تعريفها ، وليكن   مجموعة fDو  دالة عددية fلتكن  fx D . 

)0نقول إن العدد  - )f x  للدالة  قصوى قيمة  هوf   0عند العددx  لكل إذا كانx   منfD    : 0( ) ( )f x f x  

)0نقول إن العدد  - )f x  للدالة  قيمة دنيا هوf  0عند العددx  لكل  إذا كانx   منfD     : 0( ) ( )f x f x 

 : 2تعريف 

)0دالة عددية ، إذا كان العدد  fلتكن )f x قيمة قصوى أو دنيا للدالةf فإننا نقول إن ،f  0تقبل مطرافا عندx 

 تمرين تطبيقي : 

بما يلي :  المعرفة على  عدديةالدالة ال fلتكن 
2

2

1
( )

1

x
f x

x x

+
=

+ +
  

 . fحدد مجموعة تعريف الدالة   (1

)بين أن  (2 1)f  . fهي القيمة القصوى لـ   −

 . fهي القيمة الدنيا لـ   f(1)بين أن  (3


